
  متمم مجموعة: – 6

هو مجموعة  Aوالذي نرمز له  Aهي ا�موعة الشاملة، إن متمم ا�موعة  لتكن 

AA ونكتب: Aولا تنتمي إلى  العناصر التي تنتمي إلى   .  

 جدول العمليات على المجموعات:

 الاسم المطابقة

A   = A 

A   = A
 قوانين التطابق

A   =  

A   = 
 قوانين السيطرة

A  A = A 

A  A = A
 قوانين تساوي القوى

AA   قانون الإتمام 

A B = B  A 

A  B = B  A 
 القوانين التبديلية

A  (B  C) = (A  B)  C 

A  (B  C) = (A  B)  C
 القوانين التجميعية

A  (B  C) = (A  B)  (A  C) 

A  (B  C) = (A  B)  (A  C)
 قوانين التوزيع

BABA   

BABA   
 قوانين دومورغان

A)BA(A 

A)BA(A 
 قوانين الامتصاص

A  A  =  

A  A  =  
 تمامقوانين الإ

 هي ا�موعة الشاملة. في الجدول السابق  ملاحظة:
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 تعميم الاتحاد والتقاطع:

، نعـــبر عـــن اتحـــاد هـــذه ا�موعـــات nهـــي مجموعـــات عـــددها  A1, A2,…,Anنفـــرض أن 

  بالرمز:

A1  A2 …  An = 
n

2i
iA



 ونعبر عن تقاطع هذه ا�موعات بالرمز:

A1  A2 …  An = 
n

1i
iA



  مثال:

 عندئذ: Ai = {i, i + 1, i + 2, …}لتكن 

   ,...2n,1n,n,...2i,1i,iA
n

1i

n

1i
i 




   ,...3,2,1,...2i,1i,iA
n

1i

n

1i
i 




 يمكن توسيع مفهوم الاتحاد والتقاطع لعدد غير منتهٍ من ا�موعات ونستخدم:

A1  A2  …  An  … = 


1i
iA

A1  A2  …  An  … = 


1i
iA

ــــــة  وبشــــــكل أكثــــــر عمومي
1i

iA


و  
1i

iA


يســــــتخدمان للإشــــــارة إلى الاتحــــــاد والتقــــــاطع  

 .iمجموعة قيم الدليل  Iوتمثل  i  Iمن أجل  Aiللمجموعات 
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  مثال:

عندئـذ يكـون اتحـاد هـذه ا�موعـات  …,i = 1,2,3مـن أجـل  Ai = {1,2,3,…,i}لـتكن 

  هو ا�موعة:

   ,...3,2,1i,...,3,2,1A
1i1i

i 







  = ℤ� 

   1i,...,3,2,1A
1i1i

i 









  مثال:

 لدينا ا�موعة: iليكن من أجل كل عدد طبيعي 

Ai = {-i, - i + 1, …, -1, …, i – 1, i} 

A4مثلاً: 

A4 = {-4, -3, -2, -1, 0, 1, 2, 3, 4} 

 :والحذفالعد باستخدام مبدأ الإضافة 

 نفرض أننا نريد عدد عناصر اتحاد ا�موعتين:

A = {1,2,3,4,5}   B = {2,4,6,8} 

A  B = {1,2,3,4,6,8} 

  A  B| = 7|رئيس الاتحاد 

A  B = {2,4} 

 .A  B| = 2|رئيس التقاطع 

 إذا تمت معرفة أي ثلاثة أعداد من الأعداد الأربعة: ملاحظة:

|A| , |B| , |A  B| , |A  B| 

 عندها يمكننا معرفة العدد الرابع باستخدام القاعدة التالية:
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 .|A| , |B| , |A  B| , |A  B|من أجل ا�موعات المنتهية بعدد العناصر 

|A  B| = |A| + |B| - |A  B| 

 نوسع القاعدة السابقة من أجل ثلاث مجموعات:

|A  B  C| = |A  (B  C)| = |A| + |B  C| - |A  (B  C)| 

= |A| + |B| + |C| - |A  C| - |(A  B)  (A  C)| 

= |A| + |B| + |C| - |B  C| - |A  B| - |A  C| + |A  B  C| 

إن تعميم القاعدة السابقة من أجل ثلاثة مجموعات أو أكثر يدعى بمبدأ الإضافة والحذف 

  والذي يمكن صياغته على النحو الآتي:

  مجموعات منتهية عندئذ: A1, A2, …, Anلتكن 

 
 nji1

ji
ni1

in21 AAAA...AA

n21
1n

nkji1
kji A...AA)1(...AAA  




  مثال:

 .A1, A2, A3, A4اكتب مبدأ الإضافة والحذف من أجل أربع مجموعات منتهية 

|A1  A2  A3  A4| = |A1| + |A2| + |A3| + |A4| - |A1  A2| - |A1  A3| - 

|A1  A4| - |A2  A3| - |A2  A4| - |A3  A4| + |A1  A2  A3| 

+ |A1  A2  A4| + |A1  A3  A4| + |A2  A3  A4|

+ |A2  A3  A4| - |A1  A2  A3  A4|

حداً مختلفاً ناتجة من تقاطع ا�موعات الجزئية من  15من الواضح أن هذه العلاقة تتضمن 

  .{A1, A2, A3, A4}ا�موعة 
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